Calcul ‘\n’réﬁral Hathe - Terainake - Bac

\n’féﬁrale &k aire sous la courbe Théoréme fondamental

f continue sur [a; b]. La fonction F' définie par F(z) = fam f(t)dt est la primitive de f

’ qui sannue en a - F'(z) = f(x) et F(a) = 0.
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Ex 2 f25(3z2—|—4z—5) dx = [z3+22°—5z]5 = 150 — 6 =

- Boroes - [“f=0 - [Tf=—['Ff
/ f(z)dz| = aire Cen wa.) sous Ia courbe Chasles - [P f=[f+[0f

f continue et positive sur [a;b] :

- f =« S» allonﬁé . somme infinie daires
- f§0:a\re:—fubf,ma\sf<0

— s'\ﬂne quelconque : somme alﬂé\ar\que
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Propriétés des '\n’reﬁrales \nJreﬁraﬂon par parties ('PP)
Linéarité b ) b
/ o . ’
Prf=kff - LG+ =L F+ [ /Q““dw—[“”]a /“ d
Positivité - i f > 0 sur [a;b] Ca < b), alors fab f>0 origing - (w)' = v'v+uw' = intégrer.

ALPES - choix de v (A dériver) :

b b
ComParaison f>q9 = >
fzg fa fz fa . Arctan - Ln - Puissance (z™) — dériver (v)

Encadrement - sur [0;1], 2 <z — e’ <eete” >0 Exp - Sivaos = Eaes €
1 g2 1
2 0< [ede < | edr=e—1
fo fo Ex.szOW/stinxdx-vzw, u =sinz = u= —cosz
A - 2 3 I:[f:ccoswr/2+fﬂ/2cosl‘dw=0+[sin:c}7r/2:
J =0re sigifie pas f=0-ex [,2°dz=0 0 0 0

Astuce In - [Inzdz : poser v’ =1, v =1Inz.

Aire entre deux courbes valeur moyenne
1 b
b .
w= / f(x)dx
A=/(f—g)dw f>o b—al, (z)
a
= "hauteur moaenne“ de 1a courbe
/\ - on m+e3re la différence courbe du dessus moins S are fb f = aire du rectange (b— a) x
s . courbe du dessous @ N K

Ex. f(z) = 3z? — 4z + 5 sur [1;10] -
Ex. f=-—x2+2x+5 g=x>+1, f > g sur [-1;2] w= é[m3—2x2+5mH0= %(850—4):

‘ 2
= ffl(_2m2 i [_2%‘ R 44 1 K Qppl'tcaﬂon - vitesse moyenne, concentration moyenne, nombre
A\ Siles courbes se croisent : o\écouPe_r aux intersections et adapter e s'\ﬂr\e. I
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Suites o\'\n‘réﬂrales Calculer une aire - récap

@ cakeuler Iy (packois I

f >0 sur [a;d] fabf
Récurrence I, 41 < I, via \PP
@ n+1 n VvV f S O sur [a;b} —fabf
@ Monotonie - convergence
Entre 2 courbes Cf > @) fab(f -9)
Ex. I, = [ z(Inz)" dz
Iy = f1e xdr = 6251 Démarche - primitive F — fab f=F(b) — F(a) - vérikier e
PP u =z, v=(lnz)"! = u= %2 : signe.
e n+1
I = R I, | A fire # intégrale pour une fonction de signe quelconque.
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