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Vermogensvertellung*

Aufgabennummer: 2_043 Aufgabentyp: Typ 1 O Typ 2

Grundkompetenz: AG 2.1, FA 1.7, FA 2.1, AN 4.3, WS 1.1

Das gesamte Vermdgen eines Landes ist haufig sehr ungleich auf die Bevolkerung verteilt.
Eine im Jahr 2012 durchgefuhrte Erhebung der Européischen Zentralbank (EZB) lieferte
Daten fUr eine Abschatzung, welcher Anteil der dsterreichischen Bevdlkerung Uber welches
Vermogen (in Millionen Euro) verfugt. Die Ergebnisse der darauf basierenden Studie sind

in Abbildung 1 dargestellt. Beispielsweise bedeutet der Schwellenwert bei 20 %, dass die
vermdgensschwachsten 20 % der dsterreichischen Bevdlkerung ein Vermdgen von maxi-
mal € 6.086 besitzen.

Im Jahr 2012 betrug die Bevolkerungszahl von Osterreich ca. 8,45 Milionen Einwohner/innen.

Die sogenannte Lorenz-Kurve L (vgl. Abbildung 2) veranschaulicht, welcher relative Anteil
der Bevolkerung welchen relativen Anteil des Gesamtvermdgens besitzt. So besitzen laut
der EZB-Studie die vermdgensschwachsten 80 % der dsterreichischen Bevdlkerung nur
ca. 23 % des gesamten Vermogens.
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* ehemalige Klausuraufgabe, Maturatermin: 15. Janner 2019
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Quelle: Eckerstorfer, Paul, Johannes Halak et al.: Vermdgen in Osterreich. Bericht zum Forschungsprojekt ,Reichtum im Wandel”.

Linz: Johannes-Kepler-Universitét Linz 2013, S. 12—-13. http://media.arbeiterkammer.at/PDF/Vermoegen_in_Oesterreich.pdf
[17.10.2014] (adaptiert).

Der Gini-Koeffizient ist ein MaB fur die Ungleichverteilung des Vermogens in einem Land. Er
entspricht dem Quotienten aus dem Inhalt der markierten Flache A (zwischen der 45°-Linie
und der Lorenz-Kurve L) und dem Flacheninhalt desjenigen Dreiecks, das durch die Eck-
punkte (0 %|0 %), (100 %|0 %) und (100 %]|100 %) festgelegt ist.

Laut EZB-Studie hatte der Gini-Koeffizient fir Osterreich fir das Jahr 2012 den Wert 0,76.

Aufgabenstellung:

a) Ermitteln Sie mithilfe von Abbildung 1, wie viele Personen in Osterreich im Jahr 2012
ein Vermogen von mindestens einer Million Euro besalen!

Berechnen Sie unter der vereinfachenden Annahme, dass die Schwellenwerte im Inter-
vall [20 %; 40 %] annéhernd linear zunehmen, einen Naherungswert des Schwellen-
werts bei 25 %!
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b) Ermitteln Sie, welchen relativen Anteil am Gesamtvermdgen die vermodgensstarksten

10 % der Osterreichischen Bevolkerung besitzen!

Laut einer Studie der Universitat Linz aus dem Jahr 2013 besitzen die vermogens-
starksten 10 % der Osterreichischen Bevolkerung einen deutlich gréBeren relativen An-
teil am Gesamtvermdgen, als es in der EZB-Studie behauptet wurde.

Unter Bertcksichtigung der Studie der Universitat Linz erh&lt man eine andere Lorenz-
Kurve L* als die abgebildete Lorenz-Kurve L. Skizzieren Sie in der nachstehenden Ab-
bildung einen moglichen Verlauf einer solchen Lorenz-Kurve L*!
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Die Lorenz-Kurve wird im Intervall [0; 1] durch eine reelle Funktion in Abhangigkeit von x
modelliert, wobei x den relativen Anteil der Bevolkerung angibt.

Berechnen Sie den Gini-Koeffizienten fUr ein Land S, dessen Lorenz-Kurve fur das Jahr
2012 durch die Funktion L, mit L.(x) = 0,9 - x> + 0,08 - x* + 0,02 - x im Intervall [O; 1]
beschrieben werden kann!

Vergleichen Sie |hr Ergebnis mit dem Gini-Koeffizienten fiir Osterreich fir das Jahr 2012
und geben Sie an, ob das Gesamtvermdgen in diesem Jahr in Osterreich oder im
Land S gleichmaBiger auf die Bevdlkerung verteilt war!
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LOsungserwartung

a)

Im Jahr 2012 hatten in Osterreich ca. 422500 Personen (laut Abbildung 1: ca. 5 % der
Bevolkerung) ein Vermdgen von mindestens einer Million Euro.

Md&gliche Vorgehensweise:

60864—§£Z§%E§9§§::1324725

Der Naherungswert fUr den Schwellenwert bei 25 % liegt bei ca. € 13.247.

Die vermdgensstéarksten 10 % der Osterreichischen Bevolkerung besitzen ca. 60 % des
Vermogens.
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Mogliche Vorgehensweise:
05-[ L x)dx=0313

0,313

05~ 0,63

Der Gini-Koeffizient fir das Jahr 2012 hatte fur das Land S etwa den Wert 0,63.
Der Gini-Koeffizient fir das Jahr 2012 war fir das Land S niedriger als jener fiir Oster-

reich. Das bedeutet, dass in diesem Jahr das Gesamtvermdgen im Land S gleichmaii-
ger auf die Bevolkerung verteilt war als in Osterreich.
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LOsungsschlussel

a) — Ein Punkt far die richtige Losung, wobei auch die Angabe des richtigen relativen An-
teils als richtig zu werten ist.
Toleranzintervalle: [338000; 507 000] bzw. [4 %; 6 %]
— Ein Punkt fUr die richtige L6sung, wobei die Einheit ,,€* nicht angeflhrt sein muss.
Toleranzintervall: [€ 13.200; € 13.325]

b) — Ein Punkt fur die richtige Losung.
Toleranzintervall: [58 %; 62 %]
— Ein Punkt fUr einen richtig eingezeichneten Verlauf einer moglichen Lorenz-Kurve L*,
wobei der Funktionswert an der Stelle 90 % kleiner als 42 % sein muss und die Funk-
tion monoton steigend sein muss.

¢) — Ein Punkt fUr die richtige Losung.
Toleranzintervall: [0,62; 0,63]
Die Aufgabe ist auch dann als richtig gelost zu werten, wenn bei korrektem Ansatz
das Ergebnis aufgrund eines Rechenfehlers nicht richtig ist.
— Ein Punkt fur einen korrekten Vergleich und eine (sinngemaB) richtige Deutung.




